Zestaw 12 - Krzywe stozkowe

A

Zadania

Zadanie A.1. :
a) Zmalezé rownanie okregu majacego Srodek S = (1, —2) i przechodzacego przez punkt A = (3,5), odp. (z — 1)? +

b) Wyznaczyé¢ wspéhrzedne §rodka i promieri okregu 22 — 2z + y? + 6y = 0, odp. S = (1, —
¢) Znalez¢é rownanie okregu opisanego na trojkacie ABC o wierzchotkach A = (0,0), B

(y+2)* =53

3), r = V10

= (8,0), C = (0,6), odp.
(z—4)?+ (y — 3)* = 25; ) 00 o

d) Znalezé rownanie oqugu, ktory przechodzi przez punkty P = (2,3), @ = (5,2) i ma srodek na osi Oz, odp.

(z—5)° +y? :jv

e) Znalez¢ rownanie okregu, ktory jest styczny do osi uktadu wspohrzednych i przechodzi przez punkt A = (5, 8), odp.

(x—7)?+(y—r)?2=r%r=13—-4V5lub r = 13 + 4/5;

Zadanie A.2. Znalez¢ rownanie stycznej okregu z2 + y? = 25
a) w punkcie (—3,4), odp. —3z + 4y = 25;
b) przechodzacej przez punkt (12,0), odp. y = 5,/ -3 (z — 12) lub y = =5,/ & (z — 12);
¢) rownoleglej do prostej z —y —4 =0, odp. y = = + 5v2 lub y = 2 — 5v/2;
d) prostopadlej do prostej z + 2y = 0, odp. y = 2z + 5v/5 lub y = 2z — 5V/5.

Zadanie A.3. :
a) Napisa¢ rownanie elipsy o srodku w poczatku uktadu wspohrzednych i wierzchotkach K = (—5,0), V = (0, 3), odp.

1132 2 .

xTo =1L . ]

Obliczy¢ wspolrzedne ognisk elipsy % + % =1, odp. F} = (4,-1), F5, = (10, -1);
Znalez¢ osie i §rodek elipsy 2 — 4z + 4y? = 0, odp. 2a = 4, 2b =2, S = (2,0);

Punkty A = (0,—4) oraz B = (6,0) sa wierzchotkami podstawy trojkata rownoramiennego ABC wpisanego w elipse

% + ﬁ = 1. Znalez¢ wspolrzedne wierzchotka C'. Ile rozwigzan ma to zadanie? odp. C' = (19375 + 132‘[, 3(7) %)
135 132f 40 198f
b € = (42 49+ 19843),

Zadanie A.4. :

a)
b)

Napisaé¢ réwnanie stycznej elipsy 4x2 + 2532 = 100 w punkcie P, = (%, \/5), odp. 2z — 5y = V/2;

Wyznaczy¢ réwnania stycznych elipsy 22 + 9y = 9 przechodzacych przez punkt A = (5,0), odp. y = 1(z — 5),
1

y=—3(x—5).

Zadanie A.5.

2)
b)

c)

Znalez¢ roéwnanie hiperboli o srodku S = (0, 0), wierzchotku L = (2,0) i ognisku Fy = (5,0), odp. ‘%2 — g—j =1
Proste y = 3z, y = —3z sa asymptotami, a punkt L = (4,0) jest wierzchotkiem hiperboli. Znalez¢ wspolrzedne
ognisk, odp. F; = (—4+/10,0), F; = (4v/10,0);

Osie uktadu wspotrzednych sg osiami symetrii hiperboli. Znalezé rownanie hiperboli wiedzac, ze przechodzi przez

punkty A = (v/5,v/5), B = (4,% 7), odp. %2 — yff =1.

Zadanie A.6. :

Znalez¢é rownanie paraboli, ktora ma wierzchotek w poczatku ukladu wspotrzednych i ognisko F' = (—3,0), odp.
2

y* = —12x;

Znalez¢ rownanie paraboli, ktora przechodzi przez punkty A = (0,0), B = (2,1), C = (8,—2) i ma pozioma 0§

symetrii, odp. y? = %

Wyznaczy¢ wspotrzedne ogniska i réwnanie kierownicy paraboli y = 22 + 3, odp. © = %, F = (0, %);

Srodkiem cieciwy paraboli y? = 6z jest punkt S = (3,2). Znalez¢ wspotrzedne koricow tej cieciwy, odp. (3 + 2,—@, 24+ 14),
(3242 via).

Zadanie A.7. :

a)
b)

c)

Podaé¢ réwnanie stycznej paraboli y? = —2x w punkcie P; = (—2,2), odp. = + 2y = 2;
Znalezé réwnanie stycznej paraboli y = 22 — 1, ktora jest réwnolegla do prostej y = —2x + 5, odp. y = —2(x + 1);

Wyznaczy¢ réwnania stycznych paraboli y? = 6x, ktére przechodza przez punkt A = (—1,0), odp. y = \/g (x+1)

lub y = —\/g(x—i- 1);



